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Απαντήσεις Μαθηματικά Κατεφθυνσης 2014 

Θέμα Α 

Α1. Βιβλίο ςελ.251 

Α2. Βιβλίο ςελ.273 

Α3. Βιβλίο ςελ.150 

Α4. Λ , Σ , Σ , Σ , Λ 

Θέμα Β 

Β1. Είναι :   | |  (   ̅)        
      
⇔     (√     )

 
              

  (     )             (         )  (    )    

 {
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    , οπότε     (
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B3.  

 |   |  |        |  |    |  |    |  |    |    

Άρα ο γεωμετρικόσ τόποσ των εικόνων του μιγαδικοφ u είναι κφκλοσ με κζντρο Κ(0,3) και 

ακτίνα ρ=5 
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Θέμα Γ 

Γ1.   ( )      (    )      

   ( )    
  

    
 

 

    
 

    ( )  
   

(    ) 
     εφόςον         και (    )    

Άρα θ   είναι κοίλθ για κάκε       

Γ2.  Ζχουμε ότι    ( )    
  

    
 

 

    
              

Είναι :    (  
 ( ))  
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             oριηόντια αςφμπτωτθ ςτο     

Ζςτω ( )          πλάγια αςφμπτωτθ τθσ     ςτο    τότε ζχουμε :  
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Άρα  ( )       

Γ4.  Προφανισ λφςθ τθσ εξίςωςθσ   ( )          

 Για     
   
  ( )   ( )   ( )        ( )       

   

   ( ( )     )    

Άρα   ( )           

 Για     
   
  ( )   ( )   ( )        ( )       

   

   ( ( )     )    

Άρα   ( )           
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Επομένωσ η Φ έχει μοναδικ  λύςη     και   ( )            

  ( )  ∫ | ( )|   
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Θέμα Δ 

Δ1. 

    
   
 ( )     

   

    

 
    
   

  

 
   

  ( )    

Οπότε   ςυνεχισ ςτο 0  

 ( )  
    

 
         με    ( )  

        

  
        

Θζτουμε τθν ςυνάρτθςθ   ( )                   με    ( )        

                           0 

  ( )     

 ( )     
 

Η   παρουςιάηει ςτο 0 ολικό ελάχιςτο άρα   ( )   ( )    ςυνεπώσ  ( )          

Ζχουμε   ( )  
        

  
 
 ( )

  
         και εφόςον θ  f είναι ςυνεχισ ςτο 0 τότε  θ   

   γνθςίωσ αφξουςα ςτο   . 

Δ2.  α)     
   

 ( )  ( )

   
    
   

      

  
    
   

    

  
    
   

  

 
 
 

 
   άρα θ    παραγωγιςιμθ ςτο 0 

με   ( )  
 

 
 

 Για     
   
⇔             

    

 
    ( )    

 Για     
   
⇔             
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Οπότε θ  ( )            
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Προφανισ λφςθ τθσ εξίςωςθσ  ∫  ( )         
   ( )

 
  

Ζςτω    
   
⇔   ( )  

 

 
    ( )     ∫  ( )      

   ( )

 
 άτοπο    

Ζςτω    
   
⇔   ( )  

 

 
    ( )     ∫  ( )      

   ( )

 
 άτοπο    

Άρα τελικά  θ εξίςωςθσ  ∫  ( )     
   ( )

 
 ζχει μοναδικι ρίηα τθν      

β)  

   
    

 
   ( )  

  ( )  

 ( )
 

   ( )  
  ( )  ( ) ( )   ( )(  ( )  )
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Ζχουμε ότι για        
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Ζχουμε τα εξισ :  

1) Από το Δ2 είναι    ( )  
 

 
 

2)                 άρα και      

3)    ςυνεχισ ςτο 0 επειδι     
   
  ( )    ( ) 

( )  
  (  ) (  )  ( 
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Οπότε είναι το ςθμείο   (   ) 
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Δ3.  

  ( )  (  ( )     ) (   )  (    ) (   )         

 

  ( )   (    )(   )(        ) 

Θζτουμε τθν ςυνάρτθςθ   ( )                   με    ( )         

  ( )         άρα  θ  ( )           οπότε θ εξίςωςθ   ( )    ζχει το πολφ μια  

λφςθ          

{
 
 

 
 

  

              [   ]

 ( )      

 ( )   (   )   

  από Θεώρθμα Bolzano ότι υπάρχει   (   )   ( )    

 Για     
 ( )  
⇔    ( )    

 Για     
 ( )  
⇔    ( )    

  0                             1                                ξ                                2 

             
            
 ( )         
  ( )         
 ( )         

 

Άρα θ   εχει δυο κζςεισ τοπικών ελάχιςτον και μια κζςθ τοπικοφ μεγίςτου .   

 

 

 

 

 

 


